Ubung zum Lehrerweiterbildungskurs *Geometrie’

Aufgabe E8 (Parallelogramm) (Aufgabe 97 a)

Sei QABCD ein Parallelogramm der reellen euklidischen Ebene. Zeigen Sie, dass
jede Hohe zur Grundseite AB die gleiche Linge /145 hat!

Hinweis:

“Hohe” des Parallelogramms hei3t dabei eine jede Strecke, deren Endpunkte auf
den beiden Geraden von gegeniiberliegenden Seiten liegen und die auf einer der
beiden Seiten (und damit auf beiden) senkrecht steht.

Ohne Beweis benutzen diirfen Sie hier: Sétze liber Stufenwinkel und Eigenschaf-
ten von Rechtecken.

Anmerkung: Von den Eigenschaften des Parallelogramms wird nur verwandt, dass
die gegeniiberliegenden Seiten parallel sind. Also eigentlich ist zu zeigen, dass
zwei parallele Geraden “liberall” den gleichen Abstand haben.

G’ C

Losungsskizze:

Seien F und F’ die beiden FuBpunkte der Hohen auf AB sowie G und G’ die
zugehorigen Endpunkte auf CD.

DefinitionsgemiB sind AB und CD parallel; damit folgt FF’ || GG’ und wegen der
kongruenten Stufenwinkel auch FG || F’G’. Daher ist das Viereck (TJFF'G'G ein
Rechteck. In einem Rechteck sind aber gegeniiberliegende Seiten, also insbeson-
dere die beiden Hohen des Parallelogramms, gleich lang.

Alternative Argumentation: Die Translation T := T ldsst die Spurgeraden fest
(also auBer AB auch CD) und bildet Geraden auf parallele Geraden ab. Daher gilt
neben T(F) = F’ auch 1(G) = G'. Aus der Léngentreue von Translationen folgt
die Behauptung.



